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Funciones, limites y continuidad - Entrega 6
Limites de funciones

APELLIDOS:

NOMBRE:

Ejercicio 1. La figura siguiente muestra las graficas de las funciones f y g.
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Indica si los siguientes limites existen e indica cuanto valen en caso de que existan.

L. lim1 f(x) [ ] Si existe [ No existe
T——

2. lir% f(x) [ ] Si existe [ No existe
z—>

3. 111% f(x) [ ] Si existe [ No existe
z—

4. lim1 g(x) [ ] Si existe [ No existe
T——

5. lir% g(x) [ ] Si existe [ No existe
z—

6. }g% f(x)g(x) [ ] Si existe [ No existe

Ejercicio 2. Dibuja la gréfica de una funcién tal que f(0) =0, f(1) =0, lim f(z)=1y
r—1—

fm () = 1.

z—1t



Ejercicio 3. Estudia la existencia del limite en el punto x = 0 de la funcién

T
i <0
flz)=< 22+3 TS
In(z?+1) si x>0

Ejercicio 4. Calcula los limites laterales siguientes e indica si existe el limite

2 _ 4 2 92
) olim S = i) lim =
ssot 1 — 92 r—2— T — 2
i) lim = iv) lim = —
e—2t [T — 2| z—2- |z — 2
1 1
1' — . 1. —
R e
vii)  lim o7 = viii)  lim ers =
z—2F T—27

]Si[ No
]Si[ No

]Si[ No
]Si[ No

Ejercicio 5. Calcula el valor de a € R para que exista el limite siguiente.

=0.
l+xsen— si x>0 o

(a+x)cosz si =<0
flx)= 1
x

Ejercicio 6. Calcula los siguientes limites.
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1. i%T —
2
— 2
2. limi =

r—2 $2 — 4

3 lim sen(3z + 3)

-1 g2 —1

i 2
zli% 3+ el/z

Ejercicio 7. Dibuja la gréfica de una funcién que:

1. Tenga una asintota vertical en x = 1 y una asintota horizontal en y = —1.



1
2. Tenga la recta y = —3x como asintota oblicua en +oo y que lim f(x) = =
rz—1~

,Puedes dibujar la grafica de una funcién que verifica todas las condiciones anteriores a
la vez?

Ejercicio 8. Estudia la existencia de asintotas de las siguientes funciones.

1. f(z) = ze'/®

3. h(x) = log(z* + 3z + 2)

x
Ejercicio 9. Demuestra que cuando z — 0, las expresiones — y +/1+x — 1 son in-

finitésimos equivalentes. Utiliza este resultado para calcular aproximadamente el valor de

V0,98,

Ejercicio 10. Siendo f(x) = { |:8| 21 i g ]%\Q , demuestra que
lim f(z) = 0.

z—0



Ejercicio 11. Cuestiones. Siendo f : R — R una funcién, decide si las siguientes
proposiciones son ciertas. Razona la respuesta si es verdadera o busca un contraejemplo

si no lo es. Nota:

i) Sea g : R — R una funcién acotada en el intervalo [—1, 3]. Si lin; f(z) =0, entonces
T—

hil%f(a:)g(x) =0 []Si[ No

ii) Si la funcién f cumple que f(z) > 0 para todo = € (0,3) y que el limite lin%f(a:)
z—

existe, entonces lin% f(z)>0 []Si[ No
z—
iii) Si|f(x)| < |z — 3| para todo = € R, entonces linil)’f(x) =0 []Si[ No
T—
iv) Si f(x) = sen(2). Como f(i) =0y f(;) = 0, podemos asegurar que
e 2nm (2n+ )7 ’
lin% f(x)=0 []Si[No
z—
| 2 e
v) Si f(=) = 1y f(—) = 3, entonces podemos asegurar que el limite hn% f(x) no
n n xr—
existe. []1Si[ No
N L. : :
vi) Si f(z) > — si z > 0, entonces hII(l) f(z) = 0. [ ]Si[ No
T z—
vii) Si lir% f(x) = —1, entonces podemos asegurar que existe un numero § > 0 tal que
z—>

f(z) <0 paratodo x € (2—10,240) \ {2}. []Si[ No



